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An ExtraU 

« yoxrna ist of aLater of Mr. James Gregory to the Pttb!i(her s containing feme 
IfTZ* ,f l ConCider at ions of his , upon M. Hagens his Letter, Printed* in 

i66$. V indication of his Examew of the Book? tntttUdVm Circuit & 

Hyperbola Quadratura. 

T He fir ft cccafion of the exchange of Letters oh this Subjefi was given in 
the Journal des Sea vans of July 2. i668- to which a chi' return was 
made in Numb. 37. of thefe Trads : which having been judicioufly animad¬ 
verted upon in another Journal des Scavans, viz. of Nov. 12. 1 < 338 . it was 
thought equitable here to make public k> what Jig. Gregory harhfince impart¬ 
ed thereupon, out of adefire exprejfed by him , further to elucidate that con- 
trover fie. Which how fatisfadcry it is, we leave to the intelligent to judge ■, 
profefpng, that we are no further concern’d in this conttft, than to let the Sa¬ 
gacious Reader know the proceedings thereof by referring him to the French 
Journals about What is faid thereof on the one hand, and bj delivering in thefe 
Papers , what comes from the other : which as'tis intended to be done without 
any animefity or offence , fo we defire the Candid Reader VV/// pardon us for di¬ 
verting him thus much by this difpute from what elfe he might juftly expetl in 
thefe philofophical Occurrences. The Anfwer it felf of M. Gregory, fol¬ 
lows in the fame language, Wherein he thought fit to communicate it, viz.' 

Ex duo bus Argument!?, quibus conatur Nob. D. Hugenrn do&rinam 
meam evercere, primo quidem, refponfionis fundamentum dedi in Pro- 
am. ad Gem. partem uni'verfalem : alterum autem provenit folummodo a 
Prop. 1 r. non rede v opinor, ,ab Hngenio intelleda. quam tandem admittic 
poR Corredioncs (at inquit)z me factas. Ut autem, final cum refoluti- 
one Objedionum, omnem evertam dubitandi rationem, ex adtriifla 
Prop. 1 £"’\ in forma conabor probare fyilogiftica , Nullam efle rationem 
Analyticam inter Circulumet diametri Quadra turn: Praeter Moduin quip- 
pe et Fvguram nil deeft in hadentts a me publicatis, quin id integre 
demonftretur; quae interim forma raro. a Geometris exigitur Dico 
itaquej 

Si daretur ratio Analytica ( feu ratio notis Amlyticis exprimendaj 
inter Circulum et Diametri quadratum , tunc Circulus analytic* compo- 
neretur ex Qua drat is, inferipto & circumfcripto. Sed pofterius eft abiiir- 
dum. F. Sequela Jldajoris lie probatur; 

Quantitas qqaeSta& determinata invenirurexquar.titnnbusquibufcun- 
queeam determin nubus.in ea ratione, feu relatione quam habet quantitfs 
decerminata ad d;dis quantitates determinances. Sed Quadratum inferip- 
tum & circorn feriptum (irculum determinant, ideoque ex Ulis Circulus da¬ 
retur in ea relatione, quam habet ad diametri Quadratum vel ej'us fe 
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rotffcm, k e. fi dfet tmt> analytic* inter Circulum ic Diametri <pn~ 
dracuin • ex disftis quantkadbus determinandbus analjtice componere- 
retur Circulus. Ex duftis enim quantitat-ibus omnia analydce componi 
.po/Iutic, qua? ad easradonem habent analydcam. 

Secandi fyllogifmi Minor eft evidendflima, Major surcra eft Axio- 
raa ab omnibus Geometris tacite admiflum. 

Minor fyllogifmi prioris fic probacur. 

Eodem m-odo componitur Circulus ex Quadrato inC.iipto etcircum- 
fcripto, quo componitur Quadrans Circuli ex Triangulo infcripto ct 
Trapezio vel potius Quadrato circumfcripco. Sed ex iima Prof. Qua- 
drans circuli feu Sector non poteft componi analytice ex Triangulo in¬ 
fcripto & Quadrilatero circumfcripto. E. 

Major eft evidens. At poterit fortafte diftingui Minor , dicendo ; 
Propof. n am veram e(Te in methodo Indtfinit <•-, fed pofTe effe falfam 
in methodis particularibus. At infto. Omnis mcthodus indefinita in me- 
thodos feu cafus particulares eft refolubilis. Sed bate methodus 
sndefinita, nempe quod Sedor fit terminado datae feriei convergentis, 
in nullam particularem rcfolvi poteft. Nulla igitur datur h*c methodus 
paticularis. Major patet, quia quantitates atquales in femutuo funt re* 
folubiles. Mmrem ita probo ; Si hscc Methodus indefinita refolveretur 
in aliquam particularem, refoludo fieret vel ab Kmlyfi fpeciofa ve! nn- 
merofa. Sad neutrum dici poteft. E. Major patet ex fufficicnti enumera- 
tione. Minor fic probaturNon ab Analyfi Speciofa, quoniam hate me* 
thodus indefinita ad earn eft irreducibilis, ut patet ex Prop. u m » i 
Non a Numerofa , qua: hie eft interminabilis proindeque invari-bills. 

In hanc ultimam diftindionem refolvitur i*' Obj. HugcnVt. Velim e- 
nimNobiliff. Virum confiderare, Omnem plenam Problematis folutio- 
nem efle Jndefinitam. Nam methodi P artitular cs , cum fint frsjnita , 
exhiberi omnes nequeunt; neque dirigi poffunt a tenere Problematis, 
quippe illis omnibus communi : Jdeoque requiritur methodus Gcneralie 
feu. Indefinita, Particnlarinm dire&rix. Agnofco udque methodos Par- 
dculares cafu faepe inveniri abfque ope Generalis, attamen fateadum 
eft Geometris, nullam dTe nec pofle fieri Methodum Particularem, in 
quam refolubilis non fit methodus Indefinita. Si igitur methodus Indefi- 
nita omni refoludoni fit impervia ( ut in Prop, u™ eft demonftratum^ 
codem modo omnes Particulares refolutionem edam refpuent; proin- 
deque tarn Definita quam Indefinita nullam compofitionem agnofeic. 
Talis enim Compofitio, qualis Refoludo. 

Edamfi praedifta , meo quidem judicio, abundefufficiant, netamen 
ullus relinquatur cavillationi locus, 11 noftram Prop, edam in Definite 
hie demonftrabimus. Sit ergo 6 . Polygonum intra Circuli Se&orem, 2B. 
Polygonum circumfcriptum & priori fimile • fufficit enim Polygonorum 
propordonem definite, ut Theorema definite demonftretur. Condnuetur 
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B aB Series convergens ut fit ejus terminatio feu Circuli Se« 

C D cror Z. Dico, Z non pone componi Analytice ex Po- 

E F lygonis definitis 2B. Si fieri poteft, componaturZ. 

G H Analytice ex Polygonis Definitis B, 2 B. fintq; dux 

Z quantitates Indefinitar a & a?, e quibus coroponatur m 

a x eodem modo, quo Z componinr a quantitatibus B, 


V • UJL 2B •, Item eodem modo componatur n exquantitati- 
^-' ix a j r <j AX 1 ix . . 

m ' bus v ax — | : quantitates m,», non funtin- 

» definite aequales ex prop. 11 Si igitur inter m & n 

fingatur aequatio; a manente quantitate indefinita, aequatio inter mScn 
tot habebit radices feu quantitates in quas refolvitur x, quot quanritatum, 
inter fe diverfas rationes habentium, binarii funt in rerum mtura, quae 
vices quintitatutH/*,.v, fubire poflunt, b e. quaeeandem quantitatem A- 
nalytice ex fe ipfis componunt eodem modo, quo eademquantitas compo- 
nicur ex ipfarum media Geometrica V ax, & ex media Harmonica inter di- 


2 A X 

dam mediam Geometricam & *•, nempe , ita ut compofitio fit 

eodem modo quo Z componitur exB& 2 B : atqueex Confedario Prop. 
1 0™’ omnes quantitatum binarii, rationes quoque diverfas inter fe ha¬ 
bentium, B 2 B, C D, E F, GH, &c. in infinitum, poffunt fupplere vi¬ 
ces quanticatum a, x, quoniam Z eodem modo componitur ex B 2 B, quo 
ex CD, EF, velG H,&c. & proinde aequatio inter m&c »radices habet 
numcro infinitas. Sed omnis aequatio habet ad fummum tot radices, quot 
habet dimenfiones; & proinde aequatio inters&#dimenfiones habet nu- 
mero infinitas, quod eft abfurdum •, ideoq- Z feu Circuli Sedor non po- 
teft Analytice componi ex Polygonis definitis B, 2 B. quod demonftrand. 
erat. Hinc manifeflum eft, Terminationem cujuflibet feriei convergentis, 
finonpoflit componi ex terminis convergentibus indefinite, necpofle com¬ 
poni definite • adeoq; evanefcit fimul cum noftra diftindione Objectio 
Bugtmi prima. 

Idem in Objedione fua fecunda non videtur advertifle, me non fo- 
lum in Prop. 1 t ma , fed etiam in toto meo Tradatulo intelligere per 
Extradionem radicum, Refolutionem omnium poteftatum five pura- 
rum five affedarum •, omnium quippe eadem eft ratio, neque ulla ima- 
ginabilis eft in demonftratione diverfitas, five Sedor fupponatur Radix 
alicujus poteftatis purae, five affedae ad puram irreducibilis. Nam fi Sedor 
eode.n modo fiat ex primis terminis convergentibus quo ex fecundis (uc in 
Confed./w/> 10* eft demonftratum)etiam omnes ejus poteftates five purae 
five quocunque modo affedae eodem modo compnnicur e primis quoe fe- 
cundis terminis convergentibus, quae fin Analycicis exhibit, erunt aequales 
quantitates eodem modo Analytice compofitae ex primis quo ex fecundis 
terminis convergentibus; quod eft abfurdum, nempe contra Prop n am 
advmiTim, Senfus igitnr integer Prop, 1 ;* eft ; Hoc Problema (£ datesdno- 

but 



(88 J) 

bus poljgonU ctttiplieAtUyitvenire SeOorem fivtCircuUremftve Hyperloticum 
ab MU determimtum ) non poteft reduci ad uihm sequationem A naiyticam. 

In comparatione Hugeniana inter noftras methodos, sgnofco, me?s 
approximations prop. 20*. et 21*. eafdem effe cum Huge nUnis , fed 
methodo mihi peculiari demonftratas. At meam approxirnationem in 
fine prop. 25* non percipere videtur Hugmus \ aliam interim fibi fingit. 
hanc primo meara non elTe probat, deindetamen earn cum fuacompa- 
rat, vi&oriaque potitur. Sed lentehic fefiinandum. 

Sit a Polygonum, Circulo vel Se<Sori inferiptum, c Polygonum inferip- 
tumduplo plura habens latera, d autem fit Polygonum circumfcriptum fi- 


mileipfic. Ex 20^* prep. Sector eft major quam 4 C —.a; & ex 2 i ma » 


Seftor eft minor quam 



i 

, inter quos terminos fit tnaximus quatuor 


srithmetice continue proportionalium —*, nempe nofira ap- 

proximatio; quam rigidiffimis Hugenli cenfuris fubjicio. Hallucinatur 
autem HugtnUu^ quod Polygona a & d fimilia fumeret, cumdebeant efTe 
c & d, quae duplo plura habent latera, Ne autem dicat, faftam efle a me 
correctionem, confideret hanc approxirnationem non folum verbis prop. 
25"* fed & praxi prop. 30' 1 ’* efie confonam, ubi approxirnationem 
prop. 2i m * ex ultimis (imilibusPolygonis confirao: ridiculumenimeffet, il- 
lame penultimis minus praecifam dare, cum eadem opera detur magis prae- 
cifaex ultimis. At miror, cum Hugenms incidiflet in meam Hyperbola 
approxirnationem, quod earn non potuerit Circulo applicare-, Nam in 
Hyperbola abfque dubio 24 '* prop, approxirnationem ex ultimis fimilibus 
polygonis conftruxit : Omnisenimad Cinulum approximatioex polygo¬ 
nis deducta. Hyper bold eft etiam appticabilis, &viceverfa. Sed hoc non 
videtur animadvertifle Hugenius ; alioqui in fine fuarum Animadverfio- 
num non promitteret talem Hyperbolicam approxirnationem, de cujus ap- 
plicatione ad Circulum nihil dicit. Quae autem illicaffirmat (fidefemet 
loquitur in plurali) tranfeant ^ fi vero etiam de me adeo fidenter fibi perfua- 
deat, falli ipfum putem, cum haec eadem quadratura, de qua loquitur, an¬ 
te qaam ab eo viderctur, ad laboris dimidium a me fit redufta. 

Ne autem Hugemi praxis Geometrica minus peritis videatur noftram 
fuperafie, ex nofira approximatione, ab Hugmo re jecta, fequentem pra- 
xinexhibebo. 


In Fig. Hugenianct (quam vide infra) fit AC=A, ZAB—B, fitque 

A-J-B: B-.: 2 B: C, eritque • ^ major , quam arcus AB Cj 

differentia autem, in femi circumferentia minor erit quam ipfius^, in 
triente minor quam ipfius & in quadrante minor quam ip{ius ?y |,^. 

Sed quoniam praeceden? approximatio major efi quam arcus,aliam addamus 
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eodem minorem, Sic A: B:: B: D- ——~ j \—~— m 'nor erit quata 

arcus ABC; differentia autem in femi-circumferentia minor eric quam ip- 
fius t A ; , &inquadrante minor quam ipfius Inter has approxima- 

tioncs fit maxima, penultima fex continue Arithmetice proportionalium, 
quae minor eric quam arcus, differentia autem, in femi-circumferentia mi¬ 
nor eric quam ejufdem et in quadrante minor quam ejufdem yv ' 5 ~. v . 
Sed haec levia mihi videntur, cum poflim Approximations exhibere, quse 
abipfa femi-circumferencia differanc minor! incervallo, quam quaelibec e- 
jus pars aflignata, neque nobis amplius apparent hare mirabilia, cum de- 
monftratio folida innotefcat. Ad reliqua ab Hugenk publicata, cum a mco 
inftituto fint aliena, nihil dico, nifi quod ipfa Hugenii dicta (non obftante 
exactiffimi fua, ut ait, materiar hnjus examinatione a meae AppenMcnU 
factis, nifallor, ionge fuperentur. Vale. Dccemb. 15. 1668. 

Figura Hngemi haec eft, quam ipfe hoc lenfu, licet Cial ice, Hcexplicat. 
Sit Arcus Circuli, qui non excedat ferru-urcumferentiam, ABC, cuj'us fub- 

tenfa fie AC ^ & divi- 
dintur ambo in partes 
arquales per lineam 
BD. Ducta fubtenfa 
AB, capias inde eaf- 
que jungas inde ab A 
ad E in linea CA 
protracta. Dein, re- 
fecta linear DE parte 
decimaEF, ducasFB, & tandem BG, ipii perpendicularem : &habebis 
liueam AG arqualem Arcui ABC, cujus exceftus tantillus erit, utetiam tunc, 
quando hie arcus aequalis erk femi-circumferentiae Circuli, futura non fic 
differentia fuae longitudinis ; at quando non eft nifi tertiae partis circum- 
ferentiae, differentia non erit v ,V,- v : et fi non lit nifi quartae partis, non 
differec nifi oV ,-fuae longitudinis. 

An ExtraSb 

of the Anatomical Account , mitten and left by the famous Dr, 
Harvey, concerning Thomas Parre, who died in London at 
the Age of 1 J 2 years and 9 moneths , 

T His Account is annexed to a Book, lately publifht in Latin 
by Dr ,$ohn Betts M. D. one of his Majefties Phyfitians 
;n Ordinary, and Fellow of the ZW<w-Colledge of thofe of 
that Profefliomln which Treatife (to touch that briefly) the Au¬ 
thor endeavors to fliew, that Milk, or fomething Analogous to 






